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Streszczenie pracy

Celem pracy byto przedstawienie wieloaspektowego opisu pojgcia stycznej oraz uchwycenie
r6znych form jego przejawiania si¢ w nauczaniu matematyki. W swoich badaniach i analizach
poszukiwatam tez potencjalnych zrodet trudno$ci w przyswojeniu sobie pojecia stycznej jakich

doswiadczajg osoby uczace si¢ matematyki.
Rozprawa sktada si¢ z siedmiu rozdziatow.

W  rozdziale pierwszym przedstawiam wybrane elementy filozoficznej analizy
fenomenologicznej, ktore moga odgrywac istotng role w badaniu poje¢ matematycznych.
Odnosz¢ si¢ takze do przykladow zorientowanych fenomenologicznie badah z zakresu
dydaktyki matematyki, a takze krotko omawiam w jaki sposéb rozumiem i1 w jakim zakresie

realizuj¢ analiz¢ pojecia stycznej w tej pracy.

Rozdzial drugi pracy rozpoczyna si¢ od krotkiego omowienia problematycznego pojgcia
krzywej. Nastgpnie nawiagzuj¢ do etymologii stowa styczna i przyblizam jego rdézne znaczenia
w kontekstach pozamatematycznych. Zasadnicza cz¢$¢ rozdzialu stanowi przeglad historii
rozwoju pojecia stycznej od czaséw starozytnych po wiek XX. Analiza roznych sposobow
definiowania stycznej na przestrzeni dziejow pozwala zobaczy¢ jak ewoluowato postrzeganie
| rozumienie tego pojgcia oraz ustali¢ momenty, w ktorych znaczenie pojecia ulegato istotnym
zmianom. Zestawienie roznych definicji stycznej zaproponowanych przez wspotczesnych
matematykow zainteresowanych problemami nauczania matematyki pokazuje, ze pojgcie
stycznej wcigz pozostaje przedmiotem ozywionej dyskusji, a odpowiedz na pytanie o to, czym
jest styczna, wcale nie jest tak oczywista, jak mogtoby si¢ wydawac.

W rozdziale trzecim najpierw przyblizam znaczenie terminu obraz pojecia, a nastgpnie

przedstawiam obszerny przeglad badan dydaktycznych zwigzanych z obrazem, definicja

I roznymi koncepcjami pojecia stycznej. Obszerny przeglad literatury pozwala ustali¢ jakie



problemy dydaktyczne zwigzane z wprowadzaniem 1 ksztaltowaniem pojecia stycznej
interesowaty dotychczas badaczy oraz jakie trudno$ci zwigzane ze styczng zostaly

zdiagnozowane u o0sob uczacych si¢ matematyki.

Rozdzial czwarty zawiera przeglad tresci zwigzanych z pojgciem stycznej jakie wystepuja
W podstawie programowej ksztalcenia matematycznego na poziomie liceum i technikum oraz
obszerng analiz¢ podrecznikdw szkolnych pod katem wprowadzania i ksztaltowania pojecia
stycznej. W koncowej czgéci rozdziatu zostaly takze przytoczone przyktady alternatywnego
podejscia do stycznej w innych niz aktualnie stosowane w Polsce podrecznikach szkolnych oraz
fragmenty kilku podrgcznikow akademickich, ktore rzucaja nowe $wiattlo na wybrane

zagadnienia dotyczace stycznej poruszane w szkole Sredniej.

Rezultaty i wnioski z tych analiz zostaly przeze mnie wykorzystane do przygotowania

I przeprowadzenia na grupie przysztych nauczycieli matematyki badania dotyczacego:

e wystepujacych u nich elementéw obrazu pojecia stycznej oraz
e umiejetnosci badanych w zakresie oceny poprawnosci nietypowego rozwigzania
typowego zadania na wyznaczanie rdéwnania stycznej do wykresu funkcji
wielomianowej w danym punkcie.
Czg$¢ empiryczna pracy obejmuje dwa rozdzialy. Rozdzial piaty zawiera opis i wyniki badania
pisemnego, w ktorym wzigto udziat 29 studentow drugiego roku studiow II stopnia
(specjalnos¢ nauczycielska) kierunku matematyka prowadzonych w Instytucie Matematyki

Uniwersytetu Pedagogicznego w Krakowie. Uczestnicy badania zostali poproszeni o:

e podanie definicji stycznej,
e naszkicowanie stycznych do krzywych przedstawionych w catosci lub czgsci na
rysunkach,
e wyznaczenie roOwnan stycznych do wykresow funkcji w danych punktach na podstawie
wzordéw funkcji oraz
e ocen¢ prawdziwosci podanych zdan dotyczacych styczne;.
W rozdziale széstym przedstawiam wyniki drugiej czesSci badania obejmujacej wywiady
swobodne prowadzone z udziatem 14 studentow, ktdrzy po czesci pisemnej wyrazili zgode na
wzigcie udzialu w dalszym ciggu badania. Tym razem zadaniem studentéw byla analiza
rozwigzan dwoch zadan dotyczacych wyznaczania rownania stycznej do wykresu funkcji

wielomianowej w punkcie. Rozwigzania zostaty przedstawione badanym jako pochodzace od



ucznia. Studenci wcielali si¢ w role nauczycieli, ktorzy mieli nie tylko oceni¢ czy rozwigzanie

jest poprawne, lecz takze przygotowaé informacje zwrotng, jakiej udzieliliby uczniowi.

Rozdzial siodmy zawiera krotkie podsumowanie tych wnioskow z przeprowadzonych analiz
i badan, ktére mogg mie¢ szczegdlne znaczenie dla praktyki nauczania matematyki oraz

wskazanie niektorych z mozliwych kierunkéw dalszych badan.



