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Zamiast wstepu

W ocenie dorobku naukowego prof. dr inny Zofii Krygow-
skiej, dokonanej przez wybitnego matematyka i dydaktyka ma-
tematyki, profesora uniwersytetu w Utrehcie, Hansa Freuden-
thala czytamy:

"Wsréd wielu os6b prowadzacych badania w zakresie dy-
daktyki matematyki tylko nieliczne reprezentujg odpowiedni
poziom pod wzgledem matematycznym i pedagogicznym. Fani
Krygowska jest jedna z nich, a przy tym, byé moze, najwaz-
niejszag i najbardziej aktywna, za$ w kazdym razie jako je-
dyna wsréd nich naprawde stworzyta szkote o wybitnych osig-
gnieciach. Krakowska szkota badan dydaktycznych jest w dy-
daktyce matematyki pojeciem uznanym na skale miedzynarodowa".

0 powstaniu g-dgiatalnosci tej Szkolty moéwi tez prof.
dr J. Szarski. W[ZS] czytamy:
"Osobny rozdziat stanowiag osiggniecia w zakresie meto-

dyki nauczania i dydaktyki matematyki, tj. w dziedzinach,
w ktérych Krakéw jest wiodgcym Centrum w Polsce, pod kie-

rownictwem Zofii Krygowskiej. Gtowne wyniki i dalsze bada-
nia podstawowe w tym zakresie dotyczg nastepujgacych za-
gadnien:

a/ koncepcji matematyki elementarnej jaico konstrukcji
historycznie zmiennej co do tresci, metod i jezyka;



b/ psychomatematycznych probleméw uczenia sie i nau-
czania matematyki;

¢/ metodyki uczenia sie i nauczania matematyki.
W szczegd6lnosci wymienimy tu przykiadowo takie problemy,jak:
podstawy matematyki elementarnej, specyfika jezyka wspot-
czesnej matematyki z punktu widzenia jej studiowania, trud-
nosci uczniéw i analiza przyczyn tych trudnosci, rola intu-
icji i formalizmu, uzdolnienia matematyczne i ich ocena,
indywidualizacja nauczania, ocena i kontrola wynikdéw nau-
czania. Oprdcz tego wymieni¢ nalezy badania zwigzane z re-
formg nauczania matematyki oraz eksperymenty pilotujgce re-
forme i wdrozeniowe w pierwszych etapach reformy. Wszystkie
te prace maja charakter pionierski i stanowiag oryginalny
dorobek grupy krakowskiej, ktorej koncepcja dydaktyki mate-
matyki uzyskata na terenie miedzynarodowym nazwe "Ergkow-
skiej szkoty dydaktyki matematyki” /podkr.B.J.N ./

W obydwu tych wypowiedziach akcentuje sie dwie rzeczy:

1° Istnieje w dziedzinie nauczania matematyki okreslo-
ne sSrodowisko naukowe, ktore swoim zasiegiem badan, proble-
matyka badawczg i osiggnieciami, a takze zakresem oddziaty-
wan i kontaktow, wychodzacych daleko poza granice kraju,
zyskato sobie miano "Krakowskiej szkoty dydaktyki matema-
tyki".

2° Powstanie, rozwdéj i dziatalnos$¢ tego sSrodowiska
wigze sie nierozerwalnie z osobg prof. dr Anny Zofii Kry-
gowskiej, wieloletniej nauczycielki szkét Srednich Krakowa,
od roku 1949 pracujacej nieprzerwanie w Wyzszej Szkole Pe-
dagogicznej w Krakowie.

Wdalszych rozwazaniach podejmujemy probe odpowiedzi
na pytania, jak doszto do powstania Szkoty, jak zostata ona
uksztattowana, w jakich kierunkach dziata, jakie stwarza

perspektywy.

Poczatki

Nazwa "Krakowska szkota dydaktyki matematyki" jest
uzasadniona nie tylko aktualng sytuacja,,ale takze jej hi-
storycznymi zwigzkami z Uniwersytetem Jagiellohskim. Peda-



gogowie, psychologowie, matematycy tworczy, nauczyciele
réznych pozioméw od wiekéw interesowali sie procesami ucze-
nia i nauczania matematyki. Z tej bogatej tradycji wywodzi
sie oczywiscie kazda praca badawcza w zakresie dydaktyki
matematyki. Na specyfike koncepcji i kierunek rozwoju w tej
dziedzinie szkoty, zwanej "krakowska" duzy wplyw miata jed-
nak dziatalno$¢ naukowa i pedagogiczna w dwudziestoleciu
miedzywojennym kilku matematykéw krakowskich, w szczegdélno-
$§ci profesora Witolda Wilkosza, pracownika naukowego Uni-
wersytetu Jagiellonskiego oraz profesora Ottona Nikodyma,
wowczas jeszcze nauczyciela szkoly Sredniej w Krakowie.
Problemami nauczania matematyki interesowali sie réwniez

i inni owczesni krakowscy nauczyciele akademiccy, na przy-
ktad profesorowie Antoni Hoborski i Stanistaw Zaremba, jed-
nakze Witold Wilkosz, jak i Otto Nikodym wnies$li do tej
dziedziny oryginalne idee i szeroko je popularyzowali.

Byt to okres burzliwego rozwoju "nowej matematyki",
teorii mnogosci, topologii, logiki matematycznej, analizy
funkcjonalnej itp. oraz niezwykle aktywnych badan nad pod-
stawami matematyki, nad metodg aksjomatyczng, jej znacze-
niem i ograniczeniami. Matematyka rozwijana na Uniwersyte-
cie Jagiellonskim przez dtugi czas nie uczestniczyta szer-
szym frontem w tym ruchu, ktérego motorami byty przede
wszystkim $srodowiska warszawskie i lwowskie. Do studentow
matematyki Uniwersytetu Jagiellonnskiego te nowe nurty mate-
matyczne docieraty jednak w pierwszym dziesiecioleciu dru-
giej Rzeczpospolitej przede wszystkim przez zajecia prowa-
dzone przez profesora Wilkosza, zajecia odbijajgce jego
wszechstronne zainteresowania i wyksztatcenie. Wigzata sie
z tym idea unowocze$nienia matematyki szkolnej, wyelimino-
wania z niej wielu btedéw usankcjonowanych juz tradycja,
zblizenia matematyki jako przedmiotu nauczania do matematy-
ki jako nauki.

Chodzito w szczegdlnosci o nowag koncepcje matematyki
elementarnej, konstruowanej z odpowiednig precyzjg i réwno-



cze$nie dostepng uczniom. Punktem wyjscia dla poszukiwania
rozwigzania problemdéw dydaktycznych miata by¢ zawsze anali-
za samej matematyki, poréwnanie réznych rozwigzan matema-
tycznych tego samego problemu /réznych definicji tego same-
go pojecia, roznych dowodéw tego samego twierdzenia, roz-
nych systemdéw symboliki itp./ z punktu widzenia mozliwosci
i potrzeb nauczania na réznych poziomach, wybo6r odpowied-
niego ujecia w wyniku tej analizy i - co stanowito o0 orygi-
nalnosci tych idei - specyficzna elementaryzacja tego uje-
cia. ldee te znalazty, miedzy innymi, swe odbicie w dwuto-
mowym dziele Ottona Nikodyma, zatytutowanym "Dydaktyka ma-
tematyki czystej" QI3, 14~j.

Nauczyciele matematyki ksztatceni w tym czasie na Uni-
wersytecie Jagiellonskim wynosili ze swych studiéw niewat-
pliwie pewne specyficzne nastawienie do swej dyscypliny,
jako przedmiotu nauczania. Przejawiato sie ono w ich pra-
cach w ramach kierowanego przez Jana Le$niaka Ogniska Meto-
dycznego Matematyki, artykutach publikowanych w czasopismie
"Parametr" oraz w licznych konferencjach organizowanych w
Krakowie. W pracach Ogniska brali aktywny udziat matematycy
- profesorowie wyzszych uczelni Krakowa.

Niestuszne bytoby oczywiscie twierdzié, ze byt to juz
osrodek naukowych badan z dydaktyki matematyki, ale takie
perspektywy juz sie zarysowywaty.

Wojna przerwata dziatalnosé¢ Ogniska. Po wojnie odro-
dzito sie ono wnieco zmienionej postaci, jako kierowany
poczatkowo przez Jana Les$niaka, nastepnie kolejno przez Zo-
fie Krygowskag i Jézefa Jodiowskiego Osrodek Metodyczny Me-
tematyki dziatajgcy przy Kuratorium Krakowskiego Okregu
Szkolnego. Perspektywe jednak dla rozwoju dydaktyki matema-
tyki jako autonomicznej dyscypliny naukowej otwarto dopiero
powstanie w roku 194-6 Wyzszej Szkoty Pedagogicznej w Krako-
wie, do pracy w ktdrej przeszedt od poczatku Jan Les$niak
oraz od roku 194-9 - Zofia Krygowska.



Zdarzeniem bez precedensu w historii Uniwersytetu Ja-
giellonskiego byto uzyskanie przez te dwie osoby doktoratéow
na podstawie rozpraw z dydaktyki matematyki na Vfydziale Ma-
tematyczno-Przyrodniczym tego uniwersytetu. W obu przypad-
kach promotorem byt Tadeusz Wazewski, gleboko zainteresowa-
ny problemami nauczania matematyki. Aktem promowania tych
doktorow stworzyt zalgzek kadry dla rodzacej sie dopiero
jako naukowej dyscypliny - dydaktyki matematyki. Ten kieru-
nek popierat tez od poczatku bardzo zyczliwie profesor Sta-
nistaw Gotab.

Rozwoj dydaktyk przedmiotéw Kkierunkowych, jako autono-
micznych, cho¢ interdyscyplinarnych dziedzin, stanowit
istotny element koncepcji szkoty wyzszej ksztatcgcej nau-
czycieli, wypracowywanej w Wyzszej Szkole Pedagogicznej w
Krakowie od samego poczatku jej istnienia. Wtej koncepcji
przygotowanie w szkole wyzszej przysztego nauczyciela po-
winno obejmowaé¢ nie tylko gtebokie studium dyscypliny Kie-
runkowej ale takze odpowiednio powazne studia w zakresie
innych dyscyplin, w szczegd6lnosci psychologiczno-pedagogi-
cznych oraz w zakresie zajmujgcej szczegllne miejsce w
uktadzie przedmiotow studiow, dydaktyki dyscypliny kierun-
kowej. Tg szczegbdlng funkcje, miedzy innymi integrujacg ca-
tos$¢ studium, dydaktyka dyscypliny kierunkowej moze petnic
tylko wtedy, jezeli rozwija sie ona jako dziedzina badan
na poziomie naukowym. Stad z samej koncepcji ksztatcenia
nauczyciela matematyki w Wyzszej Szkole Pedagogicznej w
Krakowie wynikata dziatalnos¢ w zakresie dydaktyki matema-
tyki majgca nastepujace cele: po pierwsze- stwo-
rzenie teoretycznych i metodologicznych podstaw tej nowej
dyscypliny naukowej, wyrastajgcej w réwnej mierze z matema-
tyki, psychologii, dydaktyki ogd6lnej, filozofii i metodolo-
gii nauki} po dr ugi e - stworzenie warunkéw prawnych
i organizacyjnych ksztalcenia kadr naukowych w tej nowej
dyscyplinie; po tr z ecie - w oparciu o badania teore-



tyczne i eksperymentalne w dziedzinie dydaktyki matematyki
w Polsce i w Swiecie state ulepszanie nauczania matematyki
w szkole polskiej, na réoznych jej poziomach.

Problematyka pracy badawczej obejmuje od poczagtku na-
stepujace zagadnienia:

1. Teoretyczne podstawy nauczania matematyki w szkole
w Swietle matematyki wspoiczesnej i jej metodologii.

2. Psychologiczne i pedagogiczne czynniki, weryfikuja-
ce prawidtowe ksztatcenie wiedzy, sprawnosci i inwencji
ucznia w zakresie matematyKki.

3. Modernizacje nauczania matematyki w zakresie zarOw-
no tresci jak metod i S$rodkéw nauczania.

W nie publikowanym komentarzu do tych probleméw prof.
dr Z. Krygowska stwierdza:

"Celem badan teoretycznych skoncentrowanych dokota za-
gadnienia pierwszego jest wypracowanie koncepcji matematyki
elementarnej odpowiadajgcej dzisiejszemu etapowi rozwoju
matematyki 1 jej zastosowan. Badania w zakresie zagadnienia
drugiego zmierzajg do okres$lenia warunkéw psychologicznych
i pedagogicznych realizacji tej koncepcji. Prace zwigzane
z zagadnieniem trzecim wyrazajg sie w konkretnych propozy-
cjach dydaktycznych, programowych i metodycznych i w ich
eksperymentalnej weryfikacji.

W toku tych wszystkich prac poszukuje witasciwych dla
dydaktyki metod badania. Ze wzgledu na specyficzny charak-
ter matematyki i jej nauczania te metody obejmujg i analize
teoretyczng matematyki, i rozwigzywanie pewnych konkretnych
zagadnien matematycznych, i sposoby transmisji ogolnych re-
zultatow psychologii mys$lenia, i psychologii genetycznej do
nauczania, i wtasne badania eksperymentalne w szkole. Taka
ztozona metodologia w dziedzinie nauczania matematyki do-
tychczas nie zostata opracowana i stanowi nowe zagadnienie"

W uzupetnieniu tego komentarza warto zwrdéci¢ uwage na
oryginalne spojrzenie prof. Z. Krygowskiej na problemy dy-
daktyczne. Charakteryzuje sie ono jednos$cig trzech zrddet,
z ktérych biorag poczatek propozycje dydaktyczne dla szkoty.
Sg to:

- analiza tres$ci matematycznych, odpowiadajgca aktual-
nemu stanowi rozwoju matematyki;



- poszukiwanie metod i S$rodkéw realizacji materiatu
w szkole;

- weryfikacja eksperymentalna koncepcji teoretycznej.

Na tle tej rozlegtej pracy teoretycznej i eksperymen-
talnej rodza sie metody badan dydaktycznych, metodologia
dydaktyki matematyki.' Tak Jak poprzednio w pracy nauczy-
cielskiej, obecnie w pracy naukowej prowadzonej w uczelni,
ptof. Z. Krygowska utrzymuje silng wiez ze szkotami. Docho-
dzg do tego Jeszcze dwa nowe czynniki - stata praca dydak-
tyczna i organizacyjna wWSP i /pozZniej/ w uniwersytecie
nad ksztatceniem kandydatéw na nauczycieli oraz rozlegte
kontakty naukowe z osrodkami zagranicznymi. Te ostatnie
miaty bardzo duze znaczenie dla intensyfikacji i ukierunko-
wania prac naukowo-badawczych w dziedzinie modernizacji ma-
tematyki szkolnej, rozwijajgcej sie zywiotowo od potowy na-
szego wieku. Wroku 1956 Z. Krygowska uczestniczyta Jako
ekspert ze strony polskiej w dorocznej konferencji miedzy-
narodowej, organizowanej w Genewie przez UNESCO i Biuro
Miedzynarodowe Wychowania w Genewie pod kierunkiem J. Pia-
geta i poswieconej problemom modernizacji nauczania matema-
tyki na poziomie Srednim. By} to poczatek rozwijajgcej sie
bardzo szybko wspdipracy miedzynarodowej, rosngcej stopnio-
wo grupy krakowskich dydaktykéw, z wielu organizacjami o
zasiegu Swiatowym i lokalnym, w szczegolnosci z UNESCO, z
Miedzynarodowg Komisjg do Studiowania i Ulepszania Naucza-
nia Matematyki oraz z Miedzynarodowg Komisjg Nauczania Ma-
tematyki przy Miedzynarodowej Unii Matematycznej. W Polsce
nowe idee dotyczgce nauczania matematyki na réznych pozio-
mach, sugerowane w toku konferencji genewskiej, byty propa-
gowane przez referaty Zofii Krygowskiej wygtaszane na po-
siedzeniach réznych oddziatow PTM, przez odczyty dla nau-
czycieli, artykuty w czasopismie Matematyka oraz w pracach
komisji programowych. Miedzynarodowe kontakty zostaty
wzmochnione przez powotanie w roku 1958 Z. Krygowskiej do



Miedzynarodowej Komisji do Studiowania i Ulepszania Naucza-
nia Matematyki, w ktdrej pracach brala ona od tego czasu
aktywny udziat /byta tez przewodniczacg tej komisji w la-
tach 1970-1974- oraz jest dotad jej przewodniczacg honorowa/.

Wroku 1958 na Wydziale Matematyczno-Fizycznym WSP w
Krakowie utworzono Katedre Metodyki Nauczania Matematyki
/p6ézniej nazwang Katedrg Dydaktyki Matematyki/. Obejmuje ja
prof. dr Z. Krygowska /wéwczas docent/. Poniewaz byta to
pierwsza w Polsce Katedra tego typu na Wydziale Matematycz-
no-Fizycznym, warto poswieci¢ jej poczatkom troche wiecej
uwagi.

W chwili powstania w Katedrze, poza kierownikiem, pra-
cowato na godzinach zleconych trzech wyktadowcoéw /nauczy-
cieli szkot srednich/ oraz dwoch etatowych asystentow.
Wspotpracowali z nig dorywczo inni nauczyciele szkét Sred-
nich Krakowa. Grupa tych nauczycieli traktowana byta od po-
czatku jako zalgzek wiekszego zespotu wspoétpracownikéow Ka-
tedry podejmujacych prace eksperymentalne w szkole.

W charakterystyce pracy Katedry przedstawionej przez
jej kierownika' wroku 1961 czytamy nastepujgce stwierdzenia:

"Naukowa praca Katedry koncentrowata sie dokota szcze-
golnych tematow zwigzanych z nastepujacymi zagadnieniami,
ktorych opracowanie przewidziane jest co najmniej na dzie-
sie¢ lat: wspotczesna koncepcja matematyki elementarnej i
jeJ nauczania, modernizacja tresSci i metod nauczania mate-
matyki, naturalne mys$lenie ucznia i metoda matematyczna
/w szczegélnosci intuicja, eksperyment i formalizm matema-
tyczny w nauczaniu/, $rodki wyrazania i przekazywania mate-
matycznych tresci /stowo-schemat, symbol matematyczny, film
itp/. W zwigzku z tymi zagadnieniami ogtoszono drukiem 13
artykutdw oraz oddano do druku cztery. Prowadzono zespotowe
badania teoretyczne i eksperymentalne na temat modernizacji
nauczania geometrii, ktérych konkretnym rezultatem byto
opracowanie programu geometrii dla liceum oraz pierwszego
zarysu podrecznika dostosowanego do tego programu.

W pracy dydaktycznej zwrocono szczeg6lng uwage na pod-
noszenie stopnia samodzielnos$ci studentéw oraz zajeto sie
konkretnymi problemami dydaktycznymi, jak na przyktad wy-
pracowaniem koncepcji seminarium metodycznego, formami pro-
wadzenia ¢wiczen z metodyki nauczania matematyki i praktyk
oraz metodyka nauczania na pierwszym roku studiéw. Prace



magisterskie powigzano $cisle z problematykg modernizacji
nauczania matematyki. W okresie sprawozdawczym wykonano
cztery takie prace.

Katedra utrzymywata nawigzane poprzednio i rozszerza-
ta kontakty z pokrewnymi osrodkami badawczymi za granicg.
Doc, dr Z. Krygowska brata udziat wtrzech miedzynarodo-.
wych konferencjach Miedzynarodowej Komisji do Studiowania
i Ulepszania Nauczania Matematyki, ktorej jest statym
cztonkiem. Na zyczenie tej Komisji Katedra zorganizowata
w 1960 r. miedzynarodowy zjazd, poswiecony problemom mate-
matyki podstaw w nauczaniu. Zjazd odbyt sie w Krakowie,
uczestniczyto w nim okoto 100 oséb z 11 krajow. Katedra
goscita rowniez dwukrotnie metodykéw zagranicznych, ktérzy
przybyli do Krakowa w celu zapoznania sie z pracg Katedry,

Katedra jest bardzo zywo zaangazowana w biezacych
problemach nauczania matematyki w Polsce, wspéipracujac z
wszystkimi osrodkami czynnymi w dziedzinie reformy szkol-
neg i podnoszenia poziomu nauczania matematyki w szkotach
/osrodki doskonalenia nauczycieli, Polskie Towarzystwo M-
tematyczne, Komisja Nauk Pedagogicznych PAN, komisje pro-
gramowe Ministerstwa Os$wiaty i Rady Gloéwnej Szkolnictwa
Wyzszego, inne zaktady ksztatcenia nauczycieli jak SN i
WSP/" [4].

Warto odnotowa¢ réwniez poglady Z. Krygowskiej zwigza-
ne z powotaniem Katedry, Zrédtami tej decyzji i' jej znacze-
niem dla dydaktyki matematyki. W p}-J czytamy:

"Metodyka nauczania matematyki jest w chwili obecnej
przedmiotem zywej dyskusji, licznych eksperymentow i badan
teoretycznych o charakterze miedzynarodowym, zmierzajgcych
do zasadniczej zmiany samej koncepcji matematyki elementar-
nej i reformy jej nauczania w szkole. Dwa podstawowe fakty
staly sie zrédiem tych tendencji. Z jednej strony rozwdj
matematyki w ostatnich pieédziesieciu latach, zwigzany z
rewolucjg pogladow na jej przedmiot i metodologie, odzwier-
ciedlona w rozszerzeniu sie zastosowan matematyki na dzie-
dziny dotad jej obce nauk humanistycznych i spotecznych,

z drugiej wzrost spotecznego znaczenia ksztatcenia matema-
tycznej mysli i odpowiedzialnosci za poziom nauczania mate-
matyki, obejmujacego juz nie elite, ale catg mitodziez -
prowadzg do nieuchronnej przebudowy zacofanej matematyki
szkolnej w zakresie jej programéw i metod nauczania. Refor-
me, ktorej koniecznos¢ juz dzis nie podlega zadnej dysku-
sji, trzeba oprze¢ na obiektywnych badaniach teoretycznych
i eksperymentalnych. Utrwala sie przy tym przekonanie, ze
stanie sie ona zaczagtkiem permanentnej reformy, przebiega-
jacej rownolegle do dynamicznego rozwoju matematycznych
podstaw techniki i nauki, maszyn matematycznych I automa-
tyzacji, cybernetyki itp. - permanentnej rewizji samej kon-



cepcji ksztatcenia. Tworzenie naukowych zaktadéw, ktérych
zadaniem bytoby obiektywne badanie tych zagadnien oraz
przygotowanie teoretycznych podstaw dla konkretnych juz re-
form o charakterze administracyjnym i organizacyjnym w
szkolnictwie, jest wiec nie tylko celowe, ale i konieczne.
Powstanie Katedry Metodyki Nauczania Matematyki w WSP
w Krakowie mozna uwaza¢ za jeden z czynnikow realizacji
tej idei} utworzenie tej placowki naukowej wtasnie w WSP
krakowskiej byto jednak nie tylko odpowiedzig na te potrze-
by, ale tez rezultatem prac prowadzonych juz poprzednio w
Wyzszej Szkole Pedagogicznej w Krakowie, ktérych zasieg i
ranga wymagaly ujecia w pewne ramy organizacyjne i zapew-
nienia im nalezytej bazy".

W zwigzku z utworzeniem Katedry uscislone i doktadniej
sprecyzowane zostaty problemy badawcze, jakie powinny by¢
rozwigzywane w dydaktyce matematyki. W przytoczonym doku-
mencie czytamy dalej:

"W centrum uwagi znajdowato sie i znajduje ogélne za-
gadnienie modernizacji nauczania matematyki tak w zakresie
jej tresci, jak i metod. Wpierwszej dziedzinie dokonuje
sie rewizji przestarzatej tematyki. Z drugiej strony anali-
zuje sie wspolczesng tematyke, starajgc sie wyodrebnié¢ te
je] podstawowe pojecia, operacje, twierdzenia, metody, kto-
re sg istotng dla jej rozwoju, ktore stanowig dzi$ nieod-
zowne, prymitywne narzedzia mys$li matematycznej, réwnocze-
$nie zas maja charakter elementarny. Chodzi o nowa defini-
cje i o nowg konstrukcje tzw. matematyki elementarnej, sta-
nowigcej przedmiot nauczania w szkole. Mit historycznego
uktadu, w konsekwencji ktérego matematyka jest opdzniona
w stosunku do nauki o kilka wiekéw i nie zmienia sie od
wielu dziesiatkéw lat, jest wstecznym anachronizmem w epo-
ce, wktdrej matematyka zaczyna odgrywac¢ role dyscypliny
podstawowej, tworzgcej podstawe dla pewnej integracji nauk
pozornie odrebnych. Wypracowanie nowej koncepcji matematy-
ki szkolnej byto i jest jednym z gtownych zagadnien, ktére-
mu poswiecono w WSP krakowskiej wiele uwagi. Ujecie gene-
ralne, synteza rezultatéw tych badan teoretycznych znajdu-
je sie jeszcze w opracowaniu, ale czesciowe z nich sprawo-
zdania przedstawiono w fragmentach licznych publikacji,

w czasopismach metodycznych polskich i zagranicznych, w
rocznikach WSP, w ksigzce poswieconej metodyce nauczania
geometrii, w publikacjach Biblioteczki Matematycznej i Bi-
blioteki Popularnonaukowej PWN.

Rownolegle do tej morfologicznej analizy samej mate-
matyki, majgcej na celu wykrycie struktur nauki dla niej
podstawowych i réwnoczes$nie bliskich intuicji i konkretne-
mu doswiadczeniu ucznia, bada sie rowniez sposoby i mozli-
wosci przeniesienia tych elementow na teren szkoty. Wypra-



comuje sie przy tym pewne ogOlne zasady takiego postepowa-
nia. Jako przyktad mozna poda¢ sformutowang przez Z, Kry-
gowskg zasade stanowigcg podstawe dla stosowania "metody
czynnos$ciowej". Wychodzi sie tu z konkretnej analizy pojec
matematycznych, ujawniajgc ich operatywny, konstruktywny
charakter: opisu pojecia dokonuje sie przez podanie ciggu
abstrakcyjnych operacji, ktérych wykonanie prowadzi do je-
go myslowej konstrukcji. Bardzo skomplikowane operacje
stosowane w matematyce mozna sprowadzi¢ do niewielu pro-
stych - cho¢ abstrakcyjnych - operacji, ktéorych zrodta nie-
trudno odnalezé w konkretnych lub wyobrazonych czynnosciach.
Formutujac definicje, twierdzenia, metody postepowania, ro-
zumowania, problemy tak, aby te podstawowe, elementarne
operacje zostaly wyraznie ujawnione, wigze sie abstrakcyjny
schemat z czynnosSciowym nastawieniem ucznia, utatwiajac nu
dostep do niejednokrotnie pozornie bardzo trudnych zagad-
nien. Wytania sie z tego nowe ujecie zasady pogladowcsci,
w ktorej podkres$la sie role konkretnej czy wyobrazonej
czynnosci, jako poprzednika abstrakcyjnej operacji. Badania
w tym zakresie odbywajg sie na granicy samej matematyki i
psychologii rozwojowej, ktorej osiggniecia I sugestie sze-
roko sie tu wykorzystuje. Podobnie przebiegajg podjete pra-
ce na temat uogdlnienia, intuicji, formalizmu w matematyce
i jej nauczaniu.

Rezultaty tej ogdlnej, teoretycznej analizy znajduja
swojg konkretyzacje w tzw. propozycjach dydaktycznych, tj.
projektach lekcji i cykléw lekcji, realizacji catych'dzia-
tow materiatu szkolnego. Propozycja dydaktyczna jest hipo-
tezg roboczg opracowang tak pod wzgledem tres$ci, jak i me-
tody nauczania, ktora poddaje sie weryfikacji wstepnej w
niewielu klasach prowadzonych przez dobrych i zaintereso-
wanych danym zagadnieniem nauczycieli. Po tych wstepnych
eksperymentach powinny nastepowac¢ eksperymenty masowe /.../.

Trzeci typ zagadnien, zwigzany bezpos$rednio z dwoma
poprzednimi, to prace poswiecone stosunkowi naturalnej my-
sli ucznia do jego myslenia organizowanego w specyficzny
spos6b przez nauczanie matematyki, Bada sie przy tym trud-
nosci i btedy uczniéw, analizuje ich przyczyny. Wtym za-
kresie niektore rezultaty, dotyczace btedéw formalizmu w
algebrze i trudnosci wynikajacych ze skomplikowanego sto-
sunku rzeczywistych doswiadczen przestrzennych ucznia do
abstrakcyjnych schematéw geometrii zostaty omoéwione w kilku
publikacjach w kraju i ra granicg; duza cze$¢ materiatow
wymaga jeszcze opracowania. Odrebny nieco dziat pracy nad
metodyka nauczania matematyki w szkole $redniej stanowig
publikacje popularnonaukowe i podreczniki poswiecone grun-
townemu os$wietleniu naukowego materiatu objetego aktualnie
obowigzujagcym programem nauczania. Publikacje tego rodzaju
spetniajg rowniez role pomostu miedzy naukg a nauczaniem
elementarnym.

Te wszystkie zagadnienia wprowadza sie rowniez do za-
je¢ dydaktycznych ze studentami w dziedzinie metodyki,



obejmujacych wyktady, éwiczenia? seminarium metodyczne,
obowigzujgce wszystkich studentow, seminarium metodyczne
magisterskie i praktyke szesciotygodniowg w szkole. Poza
wdrozeniem studentdw do pewnej techniki dydaktycznej, na-
czelng idea tych wszystkich zaje¢ jest uSwiadomienie im bo-
gactwa i ztozonosci problematyki, otwierajgcej sie dzi$
przed nauczycielem i przygotowanie ich w tej mierze, jaka
jest mozliwa w istniejgcych warunkach, do samodzielnego
rozwigzywania tych probleméw. W zwigzku z tym pozostajg
rowniez prace magisterskie.

Prace z metodyki nauczania matematyki rozumiane tak,
jak to powyzej przedstawiono, sg bardzo trudne z wielu po-
wodéw, Majg one charakter pionierski- ze wzgledu na brak
wypracowanych metod badan w dziedzinie, w ktorej spotykajg
sie zagadnienia samej matematyki, jej podstaw teoretycznych
i filozoficznych oraz jej wspoOtczesnej metodologii, psycho-
logii mysli matematycznej, psychologii rozwojowej, pedago-
giki oraz historii matematyki, pojetej jako historia mysli
i kultury matematycznej. Charakter pionierski tej pracy
jest tez wynikiem braku odpowiedniej kadry naukowej, bada-
nia te utrudnione sg rowniez przez opory, wynikajgce z kon-
serwatyzmu tradycyjnej szkoty.

Mimo tych trudnosci mozna stwierdzi¢ obiektywnie, ze
prace na temat metodyki nauczania matematyki w WSP krakow-
skiej otwarty nowag perspektywe przed dydaktykg matematyki.
Trzeba podkresli¢ ich wplyw na analogiczne prace w innych
placowkach oraz ich zwigzek z miedzynarodowym ruchem moder-
nizacji nauczania matematyki i przyznawane im tam znacze-
nie” £4j

Poczatek lat 60-tych charakteryzuje sie wyraznym roz-
wojem Katedry. Wroku 1964 liczy ona 8 pracownikow etato-
wych. Wtym tez roku Z. Krygowska uzyskata tytut naukowy
profesora nadzwyczajnego. Jest pierwszym profesorem w dzie-
dzinie dydaktyki matematyki. Rozpoczyna sie, tradycyjne
juz, poniedziatkowe seminarium naukowe prowadzone systema-
tycznie do tej pory przez prof. dr Z. Krygowska i skupia-
jace nauczycieli akademickich zajmujgcych sie dydaktyka
matematyki i nauczycieli z réznych os$rodkéw w kraju.

Jesienig roku 1%4 odbyta sie Ogolnopolska Konferen-
cja na temat problematyki programu metodyki nauczania ma-
tematyki oraz form jego realizacji w szkotach wyzszych
ksztatcacych nauczycieli. Uwazam, ze te date mozna uznac
za date ostatecznego ukonstytuowania sie Krakowskiej Szkoty
Dydaktyki Matematyki. Dowodzi tego problematyka Konferencji

oraz ustalenia i wnioski, jakie na niej zapadty.
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Wreferacie gtownym konferencji {21*] prof. dr Z. Kny
gowska koncentruje swoje rozwazanie wokdt odpowiedzi na
pytanie:

"Czy metodyke nauczania matematyki w szkole wyzszej,
dajacej kwalifikacje zawodowe, nalezy traktowaé¢ jako -przed-
miot studiow wyzszych, czy jako praktyczne przysposobienie
do zawodu ?"

Pozornie odnosi sie ono do programu metodyki nauczania

matematyki i probleméw realizacji tego programu, w rzeczy-
wistosci wymaga gtebokiej analizy tego, co w metodyce juz
zostato zrobione, co powinno by¢ dalej robione, i jak uzy-

skiwane wyniki winny rzutowac¢ na przygotowywanie nauczycieli,

W szczegdlnosci trzeba wyraznie odpowiedzie¢ na pyta-
nie, czy metodyka nauczania matematyki moze juz by¢ uwazana
za okreslong lub tworzacg sie dyscypline naukowa, czy nie?

Na tle szeroko zarysowanej sytuacji w szkole ogolno-
ksztatcgcej i szczeg6towej charakterystyki tendencji w mo-
dernizacji nauczania matematyki, formutuje autorka okreslo-
ne tezy odnoszgce sie zaréwno do teoretycznych jak i prak-
tycznych probleméw dydaktyki matematyki.

Teza 1. Metodyka nauczania matematyki pojawia sie
juz jako nowa dyscyplina naukowa z witasnymi problemami ba-
dawczymi i coraz wyrazniej precyzowanymi metodami badan.
Jest to dyscyplina graniczna, powstajaca na styku wielu na-
uk o utrwalonych juz wiekowych tradycjach, w tym przede
wszystkim matematyki, dydaktyki ogdlnej, psychologii, so-
cjologii a nawet filozofii.

Teza 2. Nie mozna ograniczaé¢ studium metodyki nau-
czania matematyki do praktycznego /"cechowego"/ przygotowa-
nia studentdw do pracy w szkole /na zasadzie: mistrz - do-
Swiadczony nauczyciel, przyucza do zawodu czeladnika - kan-
dydata na nauczyciela/. Takie przygotowanie jest bowiem nie
tylko niewystarczajgce, ale wrecz szkodliwe dla nauczania.

Teza 3» Metodyka nauczania matematyki musi by¢
traktowana jako jeden z waznych przedmiotow studiéw przy-
sztych nauczycieli matematyki na réznych poziomach nauczania.



T e za 4. Kurs metodyki nauczania matematyki winien
by¢ oparty na programie otwartym, obejmujgcym zaréwno pod-
stawy o0golne jak i bezposrednio zwigzane z realizacjg ma-
teriatu szkolnego. Zasady konstrukcji takiego otwartego,
ale nie ogodélnego programu winny uwzgledniaé nastepujgce
ustalenia:

a/ Program obejmuje problematyke studium, a nie pro-
blematyke wykladéw i ¢wiczen. Podziat tej problematyki na
czesci opracowywane odpowiednio na wyktadach, ¢wiczeniach,
zajeciach praktycznych i samodzielnie przez studentéw na
podstawie lektury, zalezy od warunkéw lokalnych poszczegdl-
nych uczelni.

b/ Problematyka wymieniona w programie obejmuje pewne
zagadnienia state oraz inne, ktérych wybdér nie tylko moze
ale powinien podlega¢ rewizji i zmianom w zaleznosci od
mozliwosci rozwijajagcego sie zaktadu naukowego, od aktual-
nych i perspektywicznych potrzeb os$Swiaty oraz od postepow
samej dyscypliny.

c/ Program powinien by¢ otwarty rowniez ze wzgledu na
mozliwos$¢ réznych sposobéw jego realizacji, poniewaz pewne
zagadnienia ogOlne mogg by¢ ujawniane i opracowywane na tle
omawiania tematéw szczegdétowych i na odwrot.

d/ Program otwarty nie musi by¢ programem bardzo ramo-
wym, a w zastosowaniu do metodyki nauczania matematyki nie
powinien by¢ nawet zbyt ramowy.

Zarysowana przez Z. Krygowska problematyka znalazta
zywy oddzwiek w dyskusji. Poruszano wniej wiele zagadnien
zwiagzanych z przygotowaniem nauczycieli, ustosunkowano sie
takze do tez referatu. Jako charakterystyczny gtos na ten
temat, przytoczymy wypowiedz Z. Opiala /6wczesnego docenta
UJ/, ktory jako uznany juz, wybitny matematyk okazywal du-
Zze zainteresowanie problemami nauczania i rozumial te pro-
blemy w sposob bardzo nowoczesny. Bez przesady mozna
stwierdzi¢, ze wypowiedZ ta bardzo dobrze oddaje odczucia,
nastroje i stanowisko uczestnikéw konferencji w sprawach
zasadniczych.
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"Xa wstepie wypadatoby stwierdzi¢, ze z punktu widze-
nia wspotczesnej nauki, wspoétczesnej matematyki niemozliwy
jest kompromis miedzy matematyka drugiej potowy XX wieku
I matematyka dziewietnastowieczng. Wobec tego jest takze
niemozliwy kompromis miedzy matematykg wspotczesng i dzi-
siejszg matematyka szkolna. Mozliwy i dopuszczalny jest
kompromis z matematykag sprzed lat dwudziestu czy trzydzie-
stu, ale nie z matematyka sprzed lat szesédziesieciu czy
siedemdziesieciu | dlatego tez matematyka wspodtczesna
w swoich podstawowych propozycjach, ideach i konstrukcjach
jest bezkompromisowa. Kazda bezkompromisowa koncepcja jest
tu lepsza, zdrowsza od jakiegokolwiek kompromisu. | dlate-
go matematyk musi wyktadaé matematyke nowoczesng wedtug
koncepcji wspoOtczesnej nauki. Musi, czy umie czy nie, czy
chce czy nie, wykltadac tak, aby podstawowe koncepcje wspot-
czesnej matematyki byty w wyktadzie uwzglednione.

Co przeciwstawia temu stanowisku nauki nasze szkol-
nictwo? Przede wszystkim zacofanie samej matematyki szkol-
nej, ktdra po prostu niefrasobliwie opiera sie w catosci
na kanonie matematyki dziewietnastowiecznej. Ponadto cat-
kowite niemal niewykorzystanie nowych zupetnie Srodkéw,
jakich szkolnictwu dostarcza rozwdéj nowoczesnej techniki -
nauczyciel matematyki chciatby zapewne prowadzi¢ lekcje
przy pomocy filmu, radia czy telewizji 1 jezeli tego nie
robi, to dlatego, ze nikt mu takich mozliwosci nie stwarza,
nikt go tego nie uczy.

Dodajmy do tego niewesotego obrazu jeszcze jeden bar-
dzo wazny i bardzo grozny czynnik - dynamizm rozwoju wspot-
czesnej matematyki objawiajgcy sie chociazby tym, ze mate-
matyka w dalszym ciggu gwaltownie sie zmienia i to szybciej,
niz zmieniata sie kiedykolwiek w przesztosci.

Czynnikow takich jest zresztg znacznie wigcej, wystar-
czy jednak, ze uwzglednimy tylko te trzy - zacofanie pro-
gramu szkolnego, niewykorzystanie w nauczaniu matematyki
nowoczesnych s$srodkéw technicznych i dynamizmu rozwoju sa-
mej matematyki, aby od razu doj$s¢ do wniosku, ze istnieje
realny, rzeczywisty problem, w jaki sposob tej matematyki
nowoczesnej uczy¢, co z nig zrobie, by w umystach tych,
ktorych je) uczymy, Wytworzyc nalezyte o niej pojecie, aby
ich wyposazy¢ w umiejetnos¢ rozumienia i stosowania jej <«
ujec. Tu wtasnie, na styku wspoétczesnej matematyki z rze-
czywistoscia szkolna, istnieje realny spoteczny i naukowy
problem. Jest to problem metodyki nauczania matematyki.

Co wybra¢ z bogatego zasobu pojeé, metod i konstrukcji
wspoOtczesnej matematyki, czego uczy¢ , to matematycy wiedzg
doskonale; w jaki sposob konkretnie taki nowoczesny ambitny
program realizowaé¢ - tego nie wiedzg. | w tej trudnej sytu-
acji nie moze chodzi¢ juz tylko o wymyslenie jakiegos lep-
szego czy gorszego sposobu nauczania matematyki, potrzebna
jest cata nauka i cata wiedza o tym, jak jej uczy¢. Powta-
rzam z naciskiem - cata nauka i wiedza. | to juz od zaraz,



od dnia dzisiejszego. Metodyka nauczania matematyki - to
jest witasnie, moim zdaniem, ta dyscyplina naukowa, ktérej
potrzebe daje sie tu odczuwac¢, i to z punktu widzenia inte-
resu zaréwno naukowego jak. i spotecznego.

Na marginesie moich zainteresowan czysto matematycz-
nych zajmuje sie takze pewnymi zagadnieniami z historii ma-
tematyki. Wyobrazam sobie, ze kiedy juz znajde sie na eme-
ryturze i bede miat czas tymi problemami gtebiej sie zajmo-
wac, napisze monografie z historii matematyki w Polsce
obejmujacg takze lata szesédziesigte naszego wieku. Bedzie
sie tam zapewne znajdowat paragraf, moze nawet caty roz-
dziat, noszacy tytut bedacy parafrazg innego tytutu, miano-
wicie pewnej ksigzki filozofia Nietschego: narodziny meto-
dyki nauczania matematyki z ducha nowoczesnej matematyki,
ze spotecznej sytuacji tej nauki w zyciu wspoOiczesnego
cztowieka. Juz teraz bowiem jasno wida¢, iz metodyka nau-
czania matematyki, taka jaka tu na naszych oczach powstaje,
taka jak nam to prof. Krygowska pieknie przedstawita w swo-
im referacie - to wtasnie to, co wyrasta jako prosta konse-
kwencja ducha nowoczesnej matematyki, bezposrednia konse-
kwencja tego, ze we wspotczesnej matematyce odeszliSmy od
szkolnej matematyki, iz potrzebne jest uchwycenie z powro-
tem zerwanej przed wieloma laty wiezi, potrzebne jest pod-
ciggniecie matematyki szkolnej znowu na wyzyny nauki wspo6t-
czesnej" [217.

Nie mozna powstrzymaé sie w tym miejscu od wyrazenia
zalu, ze przedwczesna $mier¢ prof. Zdzistawa Opiala nie po-
zwolita mu na zrealizowanie tak pieknie zarysowanej idei
opracowania monografii historii polskiej matematyki, w kté-
rej to monografii tak poczesne miejsce chciat daé¢ metodyce
nauczania matematyki.

Dla petniejszej charakterystyki dydaktyki matematyki
w Ssrodowisku krakowskim /do czasu omawianej tu konferencji
uzywato sie zamiennie okreslen metodyka nauczania matematy-
ki i dydaktyka matematyki; nie wnikajgc w to, czy byto to
uzasadnione, trzeba odnotowaé¢, ze obecnie uzywa sie w Pol-
sce powszechnie nazwy dydaktyka matematyki/ z poczatku lat
szes$tédziesigtych przytoczymy jeszcze wnioski z omawianej
konferencji.

1° Konieczne jest zorganizowanie miedzyuczelnianego
seminarium poswieconego naukowym zagadnieniom dydaktyki
matematyki. Jego uczestnikami byliby przede wszystkim wy-



ktadowcy tego przedmiotu. /Seminarium takie, pod kierunkiem
prof. Z. Krygowskiej dziata do tej pory, o czym juz wspomi-
naliSmy./

2° Program dydaktyki matematyki winien by¢ opracowany
przy udziale odpowiedniej komisji FTM.

3° Katedry i Zaktady Dydaktyki Matematyki powinny by¢
powotywane przy Wydziatach Matematyczno-Fizycznych, a nie
Pedagogicznych.

4° Konieczne jest podjecie pilnych staran o zwieksze-
nie bazy materialnej tych zakiaddéw. Dotyczy to szczegOlnie
ksigzek i czasopism.

5° Nalezy, w miare mozliwos$ci kadrowych, organizowacd
seminaria z dydaktyki matematyki dla studentéw. Ws$réd nich
powinny tez by¢ seminaria magisterskie.

Wydaje sie, ze zatrzymanie uwagi czytelnika na tej
konferencji jest, z punktu widzenia naszych rozwazan, cat-
kowicie uzasadnione. Miata ona bowiem znaczenie przetomowe
w trzech podstawowych dla rozwoju dydaktyki matematyki,
ptaszczyznach: naukowej, dydaktycznej i kadrowej. Znalazto
to odbicie w ustaleniach koncowych:

1. Uznano dydaktyke matematyki za nowg, istotna spo-
tecznie, dyscypline naukowa.

2. Podniesiono jej range do roli waznego przedmiotu
studiow nauczycielskich.

3. Uznano za konieczne ksztatcenie kadr naukowych w
dziedzinie dydaktyki matematyki.

Stwierdzenia te uzasadniajg rOowniez wyrazony wyzej
poglad, ze od roku 1964 grupa dydaktykéw matematyki WSP
w Krakowie dziata juz jako "Krakowska szkota dydaktyki ma-
tematyki" .



Dziatalnos¢

W charakterystyce dziatalnos$ci krakowskiego Srodowis-
ka dydaktycznego uwzglednimy wyzej wymienione trzy ptasz-
czyzny przedsiewziec:

i. Dziatalnos¢ naukowa

1.1. Zapoczatkowana wczes$niej i dobrze ukierunkowana
praca naukowa Katedry Metodyki Nauczania Matematyki i sku-
pionej woko6t niej grupy dydaktykéw matematyki rozwija sie
intensywnie, niezaleznie od zmian organizacyjnych., jakie
przezyliSmy na poczatku lat siedemdziesigtych /m.in. nastg-
pita likwidacja Katedr i powotanie Instytutéw. Od roku 1973
dziata Zaktad Dydaktyki Matematyki w Instytucie Matematyki/.

Wroku 1°70 Katedra liczyta 10 etatowych nauczycieli
akademickich, w tym jednego profesora, jednego docenta,
dwéch adiunktow - doktorow i 6 starszych asystentow.

Kok 19S0 zamkniety zostat liczbag 20 nauczycieli akade-
mickich w Zaktadzie, w tym 2 docentéw ze stopniami naukowy-
mi doktora habilitowanego, 6 adiunktéow - doktoréw i 12 star-
szych asystentéw i asystentow. Zakiad zatrudnia tez dwoch
pracownikdéw inzynieryjno-technicznych.

1.2. Wpracach naukowych podjeto i opracowano szereg
probleméw natury teoretycznej, a takze rozwinieto prace
eksperymentalne. Niektére z nich stanowity przedmiot roz-
praw doktorskich i jako takie zostaty zakoriczone. Kilka te-
matéw opracowuje sie w dalszym ciggu, a niektore, w formie
ksigzek, artykutéw i rozpraw, zostaty juz opublikowane.

Praca eksperymentalna w szkotach s$rednich koncentrowa-
ta sie "oko6t zmodernizowanego nauczania geometrii wedlug e
koncepcji prof. dr Z. Krygowskiej. Zostata ona zapoczatko-
wana przed wprowadzeniem nowych programéw i stanowita
pierwszg probe realizacji nowej geometrii w szkole. Wyniki



prac eksperymentalnych uwzglednione zostaty w serii pod-
recznikébw do geometrii w liceum i technikum, autorstwa Z.
Krygowskiej, wydanych w latach 1965-1974 [2, 3, 8, 9j.

Drugi typ eksperymentéw dotyczyt nauczania matematyki
w szkole podstawowej i obejmowat r6zne warianty. Rozpoczeta
w poczatku lat szes$cdziesigtych proba wykorzystania mate-
riatbw Ciusenair'a i Diencsa do nauczania matematyki w kla-
sie | szkoty podstawowej, przerodzita sie w nastepnych la-
tach w eksperyment o szerokim zasiegu, ktorym objeto kilka-
dziesigt szkot w catej Polsce. Stanowit on upowszechnienie
prob prowadzonych przez Katedre i byt kierowany bezposred-
nio przez dr H. Moroza.

Eksperyment ten dotyczy#t:

i/ wprowadzenia nowych tresci programowych i zbadania
mozliwosci operatywnego przyswojenia tych tresci przez
uczniow,

2/ wprowadzenia do nauczania w szkole podstawowej ele-
mentéw nowoczesnego jezyka matematycznego, jego terminolo-
gii i symboliki i zbadania mozliwosci stopniowego przyswa-
jania tego jezyka uczniom,

3/ zbadania, w jakie mierze - w poréwnaniu z programem
obowigzujacym - te nowe tresSci i ten nowy jezyk umozliwiajg
bardziej syntetyczng i bardziej ekonomiczng organizacje ma-
teriatu nauczania i w jakiej kierze taka organizacja mate-
riatu wplywa na rozbudzenie zainteresowania ucznidéw, ich
aktywnos¢ matematyczng i opanowanie podstawowych pojec¢ i
operacji matematycznych,

e 4-/ poréwnania reakcji ucznibw na te same problemy w
kolejnych klasach szkoty podstawowej |J?, 10~j.

Wyniki tych prac uwzgledniono w nowych programach i
podrecznikach do nauczania matematyki, przygotowanych do
szkoty dziesiecioletniej i obowigzujgcych, z niewielkimi
zmianami, obecnie [jl, 20, 23, 24j. Wroku 1976 Instytut M-
tematyczny PHI zlecit Wyzszej Szkole Pedagogicznej w Krako-



wie realizacje zadania badawczego 13/1/2 "Eksperymentalne
podreczniki matematyki dla szkoty dziesiecioletniej" wra-
mach problemu miedzyresortowego 1.1, "Teorie matematyczne
i ich zastosowania" grupa 13 /Metody nauczania matematyKki/.
Przedmiotem zlecenia byto opracowanie w latach 1976-1980
eksperymentalnych podrecznikow do klas: 1V, V, VI, VII i
VIl przez zespoty pracownikéw Instytutu Matematyki WSP w
Krakowie. Wrealizacji tego zadania duzy udziat mieli dy-
daktycy matematyki. Zlecono takze w ramach tego problemu
opracowanie monograficzne réznych koncepcji powszechnej
edukacji matematycznej w reformach z lat 1960-1980 na S$Swie-
cie. Prace te wykonata Z. Krygowska £nj .

W planach prac naukowo-badawczych na najblizsze lata
Instytut Matematyczny PAN uwzglednia nadal problemy,natury
dydaktycznej. Jako gtowne, zlecone S$rodowisku krakowskiemu,
trzeba wymieni¢ nastepujace?

1/ Aktywizacje uczniéw w procesie nauczania i uczenia sie¢
matematyki na réznych poziomach nauczania, w tym;
- podreczniki eksperymentalne dla starszych klas szkoty
powszechnej”
- metody nauczania i $rodki dydaktyczne aktywizujgce
ucznidw w procesie dydaktycznym.
2/ Problemy ksztatcenia nauczycieli, w tym;
- trudnosci w studiowaniu algebry na studiach nauczy-
cielskich.!
- materiaty do studiowania dydaktyki matematyKki;
- dydaktyka rachunku prawdopodobienstwa.

Trzeba stwierdzi¢, ze proponowane w roku 1981 i na la-
ta nastepne prace dydaktyczne, wchodzace w zakres ogdlnego
problemu miedzyresortowego "Teorie matematyczne i ich za-
stosowania” sg znacznie rozszerzone w stosunku do zlecen
z lat ubiegtych.

Wwyniku realizacji tych zlecen wykonane zostaty pod-
reczniki do nauczania matematyki w klasach od IV do VIII,

z ktorych wydano nastepujgce:



1/ S.Turnau, M.Ciosek, M.Legutko, Matematyka 4, WSIP,
Warszawa '1979;

2/ E.Siwek, G.Trelinski, E.Wachnicki, Matematyka 7,
WSIiP, Warszawa 1981 ;

3/ H.Kgkol, A.tomnicki, Z.Powazka, S.Wotodzko, Matema-
tyka 8, WSIiP, Warszawa 1983«

Podrecznik do klasy piatej opracowany w zespole M.Kla-
kla, B.Nowecki, A.Ptocki, M.Sznajder zostat prawie w catos-
ci opublikowany w "Os$wiacie i Wychowaniu" [207].

Dorobek dydaktykéw matematyki osrodka krakowskiego wy-
raza sie wbardzo wielu publikacjach, zarowno ksigzkowych
jak i w licznych artykutach drukowanych w czasopismach pol-
skich i zagranicznych. Niektore z nich doczekaty sie ttluma-
czen na wiele jezykow z japonskim witacznie« W ZSRB wydano
w jezyku rosyjskim ksigzke Z, Krygowskiej stanowigcg wstep
do serii opracowanych przez nig podrecznikéw geometrii.
Osobne miejsce zajmuje wsrod tych publikacji "Zarys dydak-
tyki matematyki Zofii Krygowskiej, fcrzytomowa monografia,
odbiegajgca zaréwno tres$cig jak i sposobem wyktadu od innych
prac poswieconych problemom dydaktyki matematyki. Pierwszy
tom ukazat sie takze w jezyku witoskim jako jeden z toméw
kwartalnika Unione Matematica Italians®

1.3. Prace naukowe wigza sie z zagranicznymi instytu-
cjonalnymi i indywidualnymi kontaktami dydaktykéw os$rodka
krakowskiego. Uczestniczg oni w komitetach redakcyjnych
czasopism o zasiegu S$wiatowym, jak Educational Studies in
Mathematics /Krygowska, Turnau/, Nico /Krygowska/. Becher-
ches en didactique de la mathématique /Krygowskal/, Zeit-
schrift fur die Didaktik der Mathematik /Turnau/. Wszystkie
cztery opublikowane dotgd przez UNESCO tomy wydawnictwa
Nouvelles Tendences de I'Enseignement de la Mathématique
/New Trends in Mathematics Teaching/ zawierajg prace Z. Kry-
gowskiej. Wroku 1965 byta ona redaktorem pierwszego z tych
toméw, przebywajac w zwigzku z tg praca przez dwa miesiace



w Paryzu na zlecenie UNESCO. Petnita tez funkcje zaproszo-
nego przez uniwersytet profesora, prowadzgc seminaria i wy-
ktady na uniwersytecie VII w Paryzu w ciagu dwdéch miesiecy
i wuniwersytecie Quebec w Montrealu przez szes$¢ tygodni.
Powierza sie jej referaty na miedzynarodowych S$wiatowych
kongresach, miedzy innymi takich, jak co cztery lata odby-
wajgce sie kongresy matematyczne, lub réwniez co cztery la-
ta odbywajgce sie kongresy poswiecone nauczaniu matematyki
organizowane przez Miedzynarodowg Komisje do Nauczania Ma-
tematyki przy Miedzynarodowej Unii Matematycznej. Uczestni-
czy w pracach komitetdw programowych tych ostatnich kon-
gresow.

Stefan Turnau byt wiceprzewodniczagcym, a w latach
1981/82 przewodniczagcym Miedzynarodowej Komisji do Studiowa-
nia i Ulepszania Nauczania Matematyki /CIEAEM/ i jest sta-
tym uczestnikiem prac miedzynarodowej grupy badan interdy-
scyplinarnych owigzanych z nauczaniem matematyki organizo-
wanych w Grenoble.

B. Nowecki i M. Ciosek sg cztonkami Miedzynarodowej
Komisji do Studiowania i Ulepszania Nauczania Matematyki.
7" roku 1971 doroczny zjazd tej komisji zostat zorganizowany
przez krakowski osrodek w Krakowie. Uczestniczyto w nim po-
nad 200 oséb z wiekszosci krajow Europy oraz z Kanady, Sta-
néw Zjednoczonych Ameryki P6inocnej, Afryki i Ameryki Po-
tudniowej. Byt.to juz drugi taki zjazd organizowany przez
osrodek krakowski w Polsce /pierwszy w roku 1960/.

Osrodek krakowski przyjmuje - mozna tak powiedzie¢ -
w permanencji gosci zagranicznych, w tym takze odbywajgcych
w nim dwutygodniowe lub diuzsze miesieczne lub nawet roczne
staze. Pracownicy os$rodka utrzymujag bardzo $cisty kontakt
z wieloma uczelniami zagranicznymi /czeste wyjazdy w roli
goséci z referatami, takze diuzsze staze/.



2. Praca dydaktyczna - ksztatcenie nauczycieli

2.1. Wdziatalnosci dydaktycznej w uczelni uwaga dy-
daktykéw matematyki koncentruje sie na dwodch podstawowych
problemach:

1/ wypracowanie mozliwie najlepszego programu naucza-
nia przedmiotu dydaktyka matematyki i realizacja tego pro-
gramu za pomocg roznych form zaje¢ - wyktad, ¢wiczenia,
konwersatoria, zajecia praktyczne, seminaria przy wsparciu
mozliwie szerokim zakresem materiatow i pomocy dydaktycz-
nych, w tym tzw. podreczniki obudowane, teksty sterujgce,
srodki audiowizualne i techniczne itp.,

2/ maksymalne zblizenie studentéw do przysziego ich
warsztatu pracy do szkoty. Tu szczegdlnag role przypisuje
sie praktykom w réznych ich formach.

Obydwa te obszerne kregi zagadnien wymagajg okreslo-
nych modyfikacji dla studiéw zaocznych, czemu rowniez po-
Swieca sie wiele uwagi.

Odnoscie pierwszego zespotu probleméw mozna powiedzieg,
ze dysponujemy juz dostatecznie teoretycznie podbudowanymi
zasadami konstrukcji programu nauczania dydaktyki matematy-
ki /zob. str.22/. Rozpoczeto prace w zakresie przygotowania
odpowiednich podrecznikéw. Mozna tez moéwi¢ o pewnych mate-
riatach, badz juz publikowanych np. seria - Wyklady tele-
wizyjne /piszemy o tym dalej/, badz dostepnych tylko w In-
stytucie np. pewne rozprawy doktorskie i bardzo bogaty
zbiér prac magisterskich. Nie jest to jeszcze materiat
ostatecznie dopracowany, ale stanowi dostateczng baze dla’
prac w pewnym sensie syntetyzujgcych, nie mowigc o mozli-
wosciach stosunkowo duzego wyboru. Na te mozliwosci sktada-
ja sie takze zasoby biblioteki Instytutu Matematyki, ktora
na pewno mogtaby by¢ i obszerniejsza i bogatsza /o to cig-
gle toczg sie walki/, ale nie ulega watpliwosci, ze jezeli
chodzi o prace i czasopisma /w tym zagraniczne/ z dydakty-
ki matematyki, jest w Polsce najbogatsza.



Problematyka ewymieniona wyzej w punkcie 2 podejmowana
wielokrotnie nadal Jest aktualna. Nie ma tu miejsca na ob-
szerniejsze omoéwienie wysitkéw dydaktykéw zmierzajgcych do
zapewnienia studentom peitniejszego zwigzku ze szkota, nie
tylko zresztg przez same praktyki studenckie, ale takze
przez S$ciSlejsze kontakty samych dydaktykéw z nauczaniem
w szkole. Obiecujace perspektywy rozwigzania tych probleméw
stwarza przediuzenie od roku 1980 studiow magisterskich na
kierunkach nauczycielskich do lat pieciu.

Osobne miejsce w procesie dydaktycznym zajmuje semina-
rium magisterskie z dydaktyki matematyki. Gldwnym Jego za-
daniem Jest pomoc studentom w przygotowaniu prac magister-
skich. Z tego ogo6lnego zadania wynikajg problemy szczego6-
towe, z ktorych Jako najwazniejsze wymieni¢ mozna naste-
pujace:

1/ Wskazanie, choéby pobiezne, problematyki badawczej
dydaktyki matematyki;

2/ Zapoznanie, chociazby informacyjne, z dziatalnoscia
miedzynarodowych komisji, zjazdow, konferencji, seminariéw
itp. z wskazaniem gitownych tendencji w rozwoju dydaktyki
matematyki;

3/ Przeprowadzenie odpowiednich prac przygotowawczych
m.in. do:

a/ redagowania prac na podstawie przeczytanej lite-
ratury,

b/ opracowania witasnych propozycji dydaktycznych
w oparciu o literature, w tym tekstéow sterujg-
cych, programowanychlitp.,

c/ obserwacji procesu dydaktycznego z réznych punk-
tow widzenia i redagowania swoich spostrzezen,
d/ analizy lekcji, wzglednie fragmentéw lekcji badz
obserwowanych bedz poznanych na podstawie spra-

wozdan,
e/ dydaktycznej analizy stosowanych metod i S$rodkow
nauczania,



Wreczenie aktu nadania tytutu Doktora Honoris Causa prof. dr
A Z Krygowskiej przez rektora WSP w Krakowie
prof. dr hab. Bolestawa Farona.

Uroczystosci nadania tytutu Doktora Honoris Causa
prof. dr A. Z Krygowskiej.
(17. 10. 1977 rok)






Uroczyste posiedzenie Senatu Wyzszej Szkoly Pedagogicznej im
Komisji Edukacji Narodowej z okazji nadania tytutu Doktora Honoris
Causa prof. dr A Z Krygowskigj. (17. 10. 1977 rok)

Pierwsze gratulacje sktada prof, dr hab. Z Moszner.






W czasie inauguracji roku
akadem. 1976/77 uczniowie
Szkoty — Laboratorium WSP
w Krakowie sktadajg podzie-
kowanie prof. doktor Annie
Zofii  Krygowskiej,

Senat Wyzszej Szkoty Pedagogicznej im Komisji Edukacji Narodowvej
w Krakowie w czasie XXXIV inauguracji roku akademickiego.
(5. 10. 1979 rok)






XX lecie Ogolnopolskiego Seminarium z Dydaktyki Matematyki
prowadzonego od roku 1963 przez prof. dr A Z Krygowska,
(7. 03. 1983 rok)

Gratulacje od uczestnikéw Seminarium.






f/ dydaktycznej oceny réznych propozycji merytorycz
nych opracowania materiatu,

g/ prowadzenia matego eksperymentu dydaktycznego,
jego analizy i oceny,

h/ prowadzenia badan diagnostycznych i opracowania
wynikéw tych badan z wykorzystaniem réznych me-
tod w tym metod statystycznych i analiz jakos$-
ciowych,

4/ Przygotowanie do organizacji wtasnego warsztatu ba-
dawczego, czy to w postaci odpowiednio dobranej grupki ucz-
niow, czy tez klas, z jakiego$ punktu widzenia réwnowaznych.

Powstawanie prac magisterskich z dydaktyki matematyki
napotyka na wiele trudnosci, z ktérych jako gtdowne mozna
wymieni¢ trzy:

- trudnos$ci w dostepie do literatury, szczegOlnie za-
granicznej,

- klopoty zwigzane z prowadzeniem obserwacji i ekspe-
rymentow w szkole,

- szczupta kadra dydaktykow matematyKki.

2.2. Z pracami dydaktycznymi wigzemy tu $cisle dzia-
talnos¢ zespotu dydaktykéw na rzecz Srodowiska oswiatowego.
Jest owa dziatalnos$¢ statym elementem pracy dydaktykéw ma-
tematyki i ma znaczenie co najmniej podwojne. Z jednej
strony oznacza autentyczng pomoc dla tego sSrodowiska, z
drugiej stymuluje rozwdj dydaktyki matematyki. Szczegdlne
nasilenie omawianej tu dziatalnos$ci wigze sie z reformowa-
niem nauczania matematyki na réznych szczeblach. Wpracach
poprzedzajgcych i przygotowujgcych reforme z lat 60-tych
aktywny udziat brata prof. dr Z. Krygowska. Wystarczy
wspomnie¢ jej udziat w konferencjach poswieconych zmianom
w systemie os$wiaty i staraniu, jakie podjeta dla urzeczy-
wistnienia postulatéw dotyczacych modernizacji matematyki
szkolnej, w ramach wprowadzonej reformy. Jej artykuty i
rozprawy takie, jak: Analiza zasad i konstrukcji obecnego



programu matematyki z punktu widzenia zgodnos$ci z zasadami
wspobtczesnej metodologii matematyki*. 0 realizacji programu
geometrii w liceum ogdlnoksztatcgcym; Nauczanie geometrii
w jednolitej matematyce wspodiczesnej; Jak rozumiem struktu-
re programu nauczania matematyki w zreformowanym liceum
ogo6lnoksztatcagcym, a takze jej udzial w pracach Komisji
Programowej Ministerstwa OsSwiaty i Szkolnictwa Wyzszego
oraz w pracach Polskiego Towarzystwa Matematycznego, przy-
czynity sie w duzej mierze do- uksztattowania obecnego mode-
lu programu nauczania matematyki w szkole $Sredniej. Od mo-
mentu tworzenia tego modelu prof. dr Z. Krygowska podjeta
prace majgce na celu opracowanie propozycji dydaktycznych,
odpowiadajgcych nowym koncepcjom programowym. Bytly to pra-
ce zaréwno teoretyczne jak i eksperymentalne, o czym moéwi-
lisSmy wyzej. Ich wynikiem jest wydanie podrecznikow do geo-
metrii dla klas I, Il i IV szkoty Sredniej.

W miare opracowywania nowych koncepcji programu oraz
jego realizacji w postaci odpowiednich propozycji dydak-
tycznych nalezato podjg¢ prace nad przygotowaniem nauczy-
cieli do nowych zadan w zreformowanej szkole. Wpracach
tych bardzo duzy udziat ma zespo6t dydaktykéw matematyki
z krakowskiej WSP.

Pomoc w przygotowaniu nauczycieli do pracy w zreformo-
wanym liceum prowadzona byta kilkoma torami;

1/ udziat, pracownikow Katedry w konferencjach organi-
zowanych przez Osrodki Metodyczne z odpowiednimi wyktadami
i referatami;

2/ prowadzenie zaje¢ na kursach wakacyjnych, srédrocz-
nych, organizowanych dla nauczycieli matematyki zaréwno
przez Wojewddzkie Osrodki Metodyczne jak i Centralny Osro-
dek Metodyczny;

3/ objecie statego patronatu nad doksztatcaniem nau-
czycieli wniektorych okregach szkolnych;

4/ organizacja i prowadzenie wykladow telewizyjnych
dla nauczycieli matematyki szkdt podstawowych i $rednich;



5/ publikowanie ksigzek, artykutédw, rozpraw i sprawo-
zdan z préb i eksperymentow.

Kie jesteSmy w stanie, w krétkim opracowaniu wymienié
wszystkich prac, jakie prowadzono dla udzielenia pomocy
nauczycielom matematyki. Zasygnalizujemy wiec tylko niekto-
re dane charakteryzujgce ten olnrzymi wysitek. Dydaktycy
uczestniczyli w konferencjach nauczycieli matematyki w War-
szawie, Krakowie, Wroctawiu, todzi, Rzeszowie, Szczecinie,
Katowicach, Opolu, Kielcach, Koszalinie i Zielonej Godrze.
Whniektorych z tych os$rodkéw spotkania pracownikoéw z nau-
czycielami miaty miejsce po kilka razy rocznie.

Osobne miejsce zajmuje wsrdod form wspotpracy ze Srodo-
wiskiem nauczycielskim praca na kursach wakacyjnych letnich
i zimowych. Ws$rod nauczycieli zgromadzonych na tych kursach
w réznych miejscowosciach Polski od Koszalina, Szczecina,
Stupska i Kotobrzegu poczynajgc przez Sulejéwek, Miedzeszyn,
Bielsko-Biatg i Rowy Sacz, na Jasle i Sanoku konczac, zaw-
sze znajdowali sie pracownicy Katedry Dydaktyki Matematyki,
ktérzy prowadzili wyktady, seminaria i ¢éwiczenia, bardzo
czesto kosztem wiasnego urlopu.

Bardzo wazng i nowg w skali kraju formg pomocy dla
nauczycieli sa wyklady telewizyjne. Wlatach 1967-1978,
grupa dydaktykéw matematyki i matematykéw pod naukowym Kie-
runkiem prof. dr Z. Krygowskiej przeprowadzita cztery cykle
wykladéw dla nauczycieli matematyki szkét Srednich i pod-
stawowych.

Cykl I w latach 1967-1971 pod nazwg "Matematyka w
szkole" przeznaczony byt dla nauczycieli szko6t Srednich.
Zawarto w nim gteboki komentarz dydaktyczny, a takze pewne
elementy wiedzy merytorycznej zwigzane z materiatem szkoty

Sredniej.
W trudnym okresie wdrazania reformy w liceum, wyklady
telewizyjne stanowity cenng pomoc dla nauczycieli. Na ich

wyrazne zagdanie, wyklady te zostaly opublikowane najpierw



w Wydawnictwie Naukowym WSP w Krakowie * 30, 311 , na-
stepnie w P2ZWNS i WSIiF [26, 2?, 28].

Drugi cykl wykiadéw wygtoszonych w latach 1970-1971
obejmowat materiat przeznaczony dla nauczycieli matematyki
szk6t podstawowych. Wyklady ve zostaty takze opublikowane
najpierw w WN WSP w Krakowie, nastepnie w PZ7/S i WSIP [12].

Wcyklu 111, przeznaczonym dla nauczycieli nauczania
poczatkowego /lata 1973-1976/ omawiany byt materiat progra-
mowy, realizowany eksperymentalnie w klasach 1, 11, 111
i IV. Wyklady tego cyklu drukowane byty systematycznie w
latach 1975-1977 W "OS$wiacie i Wychowaniu".

Wroku 1975 rozpoczat sie systematyczny kurs nauczy-
cieli matematyki klas poczatkowych w ramach NTJRI, kierowa-
ny przez prof. Z. Semadeniego. Grupa krakowskich dydakty-
kow zostata wiaczona do tego kursu, byt to wiec czwarty
cykl wykladow, prowadzonych przez te grupe. Wyklady byty
publikowane w "OsSwiacie i Wychowaniu", sg tez wykorzystane
do pieciotomowego podrecznika dla nauczycieli, przygotowa-
nego pod redakcjg Z. Semadeniego. len cykl wykladéw tele-
wizyjnych dla nauczycieli matematyki byt kontynuowany do
roku 1933 i odnosit sie' do materiatu nauczania w kolejnych
klasach szkoty podstawowej, obejmowanych wprowadzang wtedy
reformag nauczania matematyki.

Od roku 1983 zespo6t dydaktykéw krakowskich realizuje
kolejny nowy cykl wyktadow telewizyjnych w ramach NURT,
poswiecony dydaktyce matematyki. Jego zatozenia rdéznig sie
od zatozen poprzednich wyktadéw. U podstaw koncepcji tego
cyklu legty nastepujgce stwierdzenia!

1/ dydaktyka matematyki poczynita w ostatnich latach
znaczne postepy zaréwno wteorii jak i praktyce nauczania;

2/ popularyzacja problematyki i osiggnie¢ dydaktyki
matematyki jest utrudniona z powodu znikomej ilosci publi-
kacji w jezyku polskim i prawie zupeinego braku literatury
w jezykach obcych;



3/ reformy programéw nauczania matematyki prowadzone
w labach, szesédziesigtych i siedemdziesiagtych, jakkolwiek
w wielu krajach krytykowane, pozwolity inaczej spojrze¢ na
cele, zadania, zasady, metody i $rodki nauczania matematy-
ki. To nowe spojrzenie powoduje okre$lone skutki dydaktycz-
ne w nauczaniu matematyki. Zmienia sie w spos6b istotny ro-
la i pozycja nauczyciela w klasie, Aby sprosta¢ nowym zada-
niom nauczyciel matematyki musi nie tylko doskonale zna¢
program i materiat nauczania, musi przede wszystkim stale
doskonali¢ swéj warsztat .pracy, miedzy innymi, na podstawie
analizy wilasnego doswiadczenia dydaktycznego, na podstawie
obserwacji uczniéw, analizy ich trudnosci i btedéw, stowem,
nauczyciel matematyki musi, w jakiej$ mierze, badaé¢ proces
dydaktyczny i z tego badania wycigga¢ odpowiednie wnioski.
Wyktady telewizyjne majg mu w tym poméc £161J.

Duze znaczenie dla prac na rzecz Srodowiska os$wiato-
wego maja eksperymenty i proby prowadzone w szkotach. Ich
organizacja napotyka ciggle na do$¢ duze trudnos$ci. Dlate-
go z satysfakcjg nalezy odnotowa¢ bardzo przychylny stosu-
nek do tych prac szkot-laboratoriow krakowskiej WSP. Sa
nimi od kilku lat szkoty podstawowe nr 33 i 35. Wprzy-
sztos$ci zaktada sie poszerzenie tej bazy eksperymentalnej,
takze o szkoty Srednie.

3. Rozwoj kadry dydaktykéw matematyki

3.1. -Jak wspominalismy, troska o rozwdéj kadry dydak-
tykow matematyki przyswiecata prof. dr Z.. Krygowskiej od
zarania jej naukowej dziatalnosci.

Fewne mozliwosci rozwigzan formalnych pojawity sie
w okresie dziatalnosci prof. Krygowskiej w Radzie Gidwnej
Szkolnictwa Wyzszego. Mozliwosci te zostaly owocnie wyko-
rzystane. Przez trzy kadencje, w latach 1963-1972 byta
cztonkiem tej Rady, petnigc w tym czasie funkcje cztonka
Prezydium i przewodniczacej Sekcji Wyzszych Szkét Pedago-
gicznych. Wramach prac Prezydium Rady Gtownej Szkolnictwa



Wyzszego przewodniezyta Komisji do Spraw Ksztatcenia Nau-
czycieli. Wtym czasie wzmogta swg dziatalno$¢ na rzecz
formalnoprawnego usankcjonowania rozwoju kadry naukowej
w dziedzinie dydaktyki matematyki. Rozwigzania wymagaty
dwa problemy.

Po pierwszes chodzito o zapewnienie mozliwie wysokie-
go poziomu przygotowywanych rozpraw, po drugie - uzyskanie
decyzji witadz umozliwiajagcej obrone takich rozpraw badZz na
wydziatach matematycznych, badz humanistycznych, w zalez-
nosci od tego, jaki element w pracy przewazat®s Mysl ta-
kiej koncepcji rozwoju kadr w dziedzinie dydaktyki matema-
tyki zrodzita sie z potrzeb tej dyscypliny, zostata ona
jednak szybko rozszerzona na inne dydaktyki przedmiotowe.
Stad starania prof. Krygowskiej o kompleksowe rozwigzanie
problemu w odniesieniu do wszystkich dydaktyk przedmioto-
wych. Starania te uwieniczone zostaty pelnym sukcesem, bo-
wiem 14 X1l 1967 r. O6wczesny Minister OSwiaty i Szkolnic-
twa Wyzszego prof. dr Henryk Jabtonski podjagt decyzje
uwzgledniajgcg w catej rozciggtosci propozycje wniosko-
dawczyni.

Jak stuszng i dalekowzroczng byta troska prof. Kry-
gowskiej o rozwo6j kadr w dydaktykach przedmiotowych, mozemy
oceni¢ dzi$, gdy wwiekszosci wyzszych szkdt pedagogicz-
nych, a takze w niektdrych uniwersytetach dziatajg zaklady
dydaktyki matematyki, gdy Srednia kadra dydaktykéw zasila
szeregi nauczycieli akademickich w stopniu bezwzglednie
koniecznym do ksztatcenia nauczycieli na miare potrzeb
wspobtczesnej szkoty. /Szersze informacje o problemach dy-
daktyki matematyki w szkotach wyzszych mozna znalez¢ w [17]/.

Od czaséw wspomnianych wczes$niej doktoratéw J. Le-
$niaka i Z. Krygowskiej nie byto przewodéw doktorskich
z dydaktyki matematyki na Wydziatach Matematycznych.



- Mowigc o obecnym stanie dydaktyki matematyki, szcze-
golnie o zaktadach naukowych uprawiajgcych te dyscypline,
warto zauwazy¢, iz ich rozwdj jest wynikiem powstania i
umacniania sie dydaktyki matematyki jako dziedziny wiedzy,
ktérej ksztatt formowata w swoich pracach prof. Krygowska,

Przypomnijmy, ze w latach szes$¢dziesigtych istniata
w Polsce jedna tylko Katedra Dydaktyki Matematyki, utwo-
rzona w Wyzszej Szkole Pedagogicznej w roku 1953. Na po-
czatku lat osiemdziesigtych kazdy uniwersytet i kazda wyz-
sza szkota pedagogiczna dysponowala zespotem nauczycieli
akademickich, ktérych specjalnoscig naukowg jest dydaktyka
matematyki. Obrazuje to schematyczna mapa Polski /Tabl.1/,
na ktorej zaznaczono odpowiednie komérki organizacyjne
i ilos¢ skupionych w nich pracownikéw /stan z roku 1981/.

W poczatkowym okresie dziatalnos$ci Katedry wypracowa-
ne zostaty podstawowe formy pracy nad rozwojem kadry dydak-
tykéw matematyki. Wymieni¢ trzeba przede wszystkim semina-
rium przeznaczone poczatkowo dla pracownikow Katedry i
nauczycieli zainteresowanych dydaktyka od strony teoretycz-
nej, ktére w niezmienionej formie prowadzone jest po dzien
dzisiejszy. Uczestniczyli wnim lub jeszcze uczestnicza
pracownicy kilku uniwersytetow /Wroctaw, Warszawa, Krakéw,
Lublin, Katowice, Poznan/ i wyzszych szko6t pedagogicznych
/Opole, Kzesz6w, Kielce, Szczecin, Czestochowa/, a takze
pracownicy innych uczelni wyzszych, IKNiBO i nauczyciele
/Tabl.2/.

W ramach tego seminarium opracowywane sg rézne pro-
blemy teoretyczne dydaktyki matematyki, a takze tworzy sie
i rozwija metodologia badan w tej dyscyplinie. Wydaje sie,
iz problematyka seminarium powinna sta¢ sie przedmiotem
oddzielnego, obszernego i gtebokiego opracowania? bytby to
bowiem niezmiernie ciekawy dokument, pokazujacy ogrom wy-
sitku witozonego w poszukiwanie najlepszych rozwiazan trud-
nych i ztozonych zagadnien dydaktyki z jednoczesnym formo-
waniem srodkéw i metod badawczych.



Tabl.1.
Rozmieszczenie komérek organizacyjnych
dydaktyki matematyki w szkotach wyzszych

W ramach seminarium rodzity sie pierwsze prace dok-
torskie z dydaktyki matematyki. Do roku 1983 prof. dr Z.
Krygowska wypromowata 19 doktorantéw. Sg wsérod nich takze
osoby, ktore odbyly diuzsze staze naukowe w Osrodku Kra-



kowskim oraz studia doktoranckie. Feiny wykaz prac doktor-
skich z dydaktyki matematyki, powstatych w wyniku dziatal-
nosci krakowskiej grupy dydaktykéw matematyki, podaje

w aneksie.

Tabl.2.

Udziat nauczycieli akademickich i nauczycieli

w ogo6lnopolskim seminarium z dydaktyki matematyki
/liczby obok nazw miast oznaczajg ilo$¢ uczestnikow
seminarium/



3.2. Bardzo duzy wplyw na przys$pieszenie rozwoju ka-
dry dydaktykéw matematyki mialty dwie decyzje witadz cen-
tralnych. zwigzane z Wyzszg Szkotg Pedagogiczng w Krakowie.
Mianowicie w roku 1970 Wydziat Matematyczno-Fizyczno-Tech-
niczny uzyskat prawo nadawania stopnia naukowego doktora
nauk matematycznych /Zarzgdzenie Przewodniczgcego Komitetu
Nauki i Techniki z dnia 16 XI 1970 r. - 1IP nr 42/70 poz.
321/ a w roku 1971 powotano na tym wydziale studia dokto-
ranckie z dydaktyki matematyki /Pismo Ministerstwa OsSwiaty
i Szkolnictwa Wyzszego z dnia 15 VII 1971 nr DM 2-40112-
146/71/.

Dzieki temu wiekszos¢ przewodow doktorskich z dydak-
tyki matematyki mogta by¢é prowadzona w krakowskiej 7/SP.

W latach 1971-1984 przeprowadzono trzy cykle studiow
doktoranckich. Uczestniczg w tych studiach przede wszyst-
kim asystenci wyzszych uczelni, zajmujacy sie dydaktyka
matematyki /takze na poziomie szkoty wyzszej/ oraz nauczy-
ciele szkdt srednich. Promotorami w przewodach doktorskich
sg, oprocz dydaktykéw matematyki, matematycy zainteresowa-
ni problemami dydaktycznymi. Do roku 1984 stopnie doktorow
nauk matematycznych w zakresie ich dydaktyki, w ramach
studium doktoranckiego, uzyskalo 11 o0soéb.

3.3» Rok 1979 zaznaczyt sie dalszym postepem w rozwo-
ju kadry dydaktykéw matematyki. Wroku tym dr B. Nowecki
i dr S. Turnau uzyskali stopnie naukowe doktora habilito-
wanego; pierwszy na Wydziale Filozoficzno-Historycznym
Uniwersytetu Jagiellonskiego /30,05.79/» drugi - na Wy
dziale Matematyki, Fizyki i Chemii Uniwersytetu im. B.
Bieruta we Wroctawiu /12.12.1979/.

W ten sposéb stworzone zostaty peilne podstawy do dal-
szego rozwoju dydaktyki matematyki i kadry pracownikow tej
dyscypliny w osrodku krakowskim. Jest to realizacja jedne-
go z podstawowych zamierzen prof. dr Z. Krygowskiej.



3.4. Z rozwojem kadry wiagzg sie scisle mozliwosci pu-
blikacji prac naukowych z dydaktyki matematyki. Poza pozy-
cjami ksigzkowymi prace w formie artykutéw w jezyku pol-
skim, a wiec dostepne czytelnikom polskim, drukowano w
czasopismach metodycznych dla nauczycieli, wieksze w Rocz-
nikach Naukowo-Dydaktycznych Wyzszej Szkoty Pedagogicznej
w Krakowie, niektére sporadycznie w "Wiadomosciach Matema-
tycznych", "Studia Logica" czy zeszytach naukowych PAN.
Wszystko to jednak nie wystarczato do systematycznego
upowszechniania dorobku osrodka krakowskiego. Dlatego od
wielu lat podnoszony byt problem kreowania specjalnego
czasopisma poswieconego pracom z dydaktyki matematyki.

I ten problem doczekat sie rozwigzania. Mianowicie Walne
Zgromadzenie Polskiego Towarzystwa Matematycznego, obradu-
jace w Poznaniu 8 czerwca 1978 roku podjeto uchwale naste-
pujacej tresci:

"1. Walne Zgromadzenie PTM uznaje za celowe i pilnie
potrzebne dla rozwoju dydaktyki matematyki utworzenie pig-
tej serii Rocznikow PTM pt. "Dydaktyka Matematyki", w wy-
miarze 20 arkuszy rocznie i w naktadzie 800 egzemplarzy.

2. Walne Zgromadzenie Polskiego Towarzystwa Matema-
tycznego powierza Zarzgdowi Gldwnemu podjecie odpowiednich
zabiegéw w celu mozliwie szybkiego powotania tej serii"

/z protokotu z posiedzenia Walnego Zgromadzenia PTM w Po-
znaniu w dniu 8 VI 1978 r./.

W slad za tg uchwala, po zatatwieniu szeregu spraw
formalnych, kolejne posiedzenie Walnego Zgromadzenia w
dniu 15 wrzesnia 1979 r. powotato Komitet Redakcyjny z
prof. Z. Krygowskg na czele. Zgodnie z decyzjg Polskiej
Akademii Nauk "Dydaktyka Matematyki" jest wydawana jako
pigta seria rocznikéw PTM od roku 1982. Do roku 1984 uka-

zaty sie trzy kolejne numery czasopisma.



Uwagi koncowe

Zarysowana dziatalno$¢ Krakowskiej Szkoty Dydaktyki
Matematyki pokazuje jej obiecujace wyniki w réznych aspek-
tach. Me oznacza to jednak, ze juz wszystko zostato zro-
bione, ze w dotychczasowej pracy szliSmy tylko drogag suk-
cesOw. Przeciwnie, mamy Swiadomos¢ wielu niedostatkow tej
pracy i ogromu zadan, ktére trzeba jeszcze podjgé. Nie-
zwykle wazne sg nadal problemy metodologiczne dydaktyki
matematyki a takze badania eksperymentalne. To, co zosta-
to zrobione w tych dziedzinach, mozna uwaza¢ tylko za po-
czatek. Me sg to jednak trudnos$ci tylko naszego S$rodowi-
ska. Pracujg nad nimi osrodki dydaktyki matematyki w réz-
nych krajach. To, ze os$rodek krakowski moze w tych pracach
uczestniczy¢ coraz peiniej, stwarza szanse dalszego jego
rozwoju.
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The paper presents a historical survey of the forma-
tion and activities of a group of mathematics educators
close to Professor Anna Sophia Krygowska, known as the
Cracow School of Mathematics Education.

The formation of that School has had its origin in
the activities of professors at the Jagiellonian Universi-
ty, and of the teachers' methodical center in Cracow, in
the years 1918-1939. An intensive development of work in
the area of mathematics education began in Wyzsza Szkota
Pedagogiczna (a college of education) in Cracow, created
in 1976, when Professor Krygowska accepted employment
there.

In 1958, in the Department of Mathematics and Physics
in that college, Professor Krygowska's chair of mathema-
tics education, the first such one in Poland, was created.
Most of the work of this chair and of cooperating teachers
consisted in experiments in the teaching of mathematics
at various levels. The research activities helped to train
qualified researohers in the field: in the years 1968-1983
twenty nine doctorates of mathematics education were con-
ferred and two dootors acquired the degree of habilitated
doctor in this domain.

As a result of prolonged efforts of the mathematics
education community, and of Professor Krygowska in parti-
cular, the journal Dydaktyka Matematyki was oreated in
1982; it makes the fifth consecutive series published by
the Polish Mathematical Sooiety. It makes possible publi-
shing research papers in the area of mathematics education
by professional mathematics educators as well as by mathe-
maticians and mathematics teachers.



PE3KME

B ctatbe paértca uctopus (popMUPOBaHUS U AeATeNIbHOCTY
TaK HasblBaeMoii Kpakosckoin LLkorbl Oupaktukm MatemMatukm - rpyn-
Mbl METOAUCTOB MaTeMaTuKW, paboTatoLLyX Mof HayydHbIM PYKOBOA-
CTBOM [OKTOpa MaTeMaTU4YecKMX Hayk, npodieccopa AHHbl 3odwvin
KpbIroscKo.

Hayano chopmmposaHua LLkorbl CBA3aHO € [eATe/IbHOCTbIO
MpPOoeccopoB MaTeMaTuUKM AresiNIOHCKOro yHuBepcuTteTa u LigHTpa
METOAMKN MaTemMaTMKM B KpakoBe B MEXBOEHHbI mnepuiog. WIHTeH-
CMBHOE pasBUTUE Hay4HOW [eATesIbHOCTU B 06/1acTV OUNOAKTUKA
MaTeMaTUKM Hadanocb B BbICLLE negarornyeckon Lwkose B Kpako-
Be /ocHOoBaHHOW B 1946 roay/, Korga B Hell cTasa paboTtaTb
[OKTOp MaTeMaTuyeckux Hayk, npodeccop 3. KpbIroscka.

B 1958 roay Ha mareMaTuKO-(n3nyeckom hakynbTeTe Oblia
opraHm3oBaHa nepsas B [Morble Kadegpa Auaaktvky MartemaTvkm,

HayuHaa peaTenbHOCTb rpynnbl paboTHMKOB Kadeapbl 1 crpyn-
MAPOBaHHLIMU MNP HEN YUUTENSIMWN, HOCUT SKCTEPUMEHTa/IbHbIN Xa-
pakTep W cBA3aHa C OOyyeHVMEeM MaTemMaTuKe B pasHbIX Tunax Tu-
nax LUKO/I.

WccneposaTtensckaa OeATeNbHOCTb Hay4yHOro KOJNEKTMBa
Kadepbl cnoco6cTBoBasia pPasBUTUKO Hay4HbIX KaApoB B 06/1acTn
ANOAKTUKN MaTtematukn, B 1968-1983 rr, creneHb KaHAaugata
MaTeMaTUYeCKUX HayK Mosyynno 29 acnmpaHToB; 2 KaHAMAATOoB -
CTeMeHb [OKTOpA.

Bnarogaps ycunmsam KONnektusa ANAAKTUKOB MaTeMaTUKW,

B yacTHOCTM 3, KpbIroBckon, ¢ 1982 roga CUCTEMATUYECKU W3-
[aéTca >KypHan "dujakTrka matemMaTtukun' - natas cepust exxerog-
HuKa lMonbckoro Matematmdeckoro OO6LUecTBa. B >ypHane npeaoc-
TaB/leHa BO3MOXXHOCTb MyO6/IMKOBaTb CTaTbW MO ANAAKTUKE MaTe-
MaTUKN Hay4HbIM pPaboTHMKaM, MeToaucTamMm U YUUTENAM.









