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SUB IBS APPLICATIONS POBTBS

On oonsidere dans la théorie des automates abstraits inoooplets la
notion des homomorphismes forts. Bappelons cette notion.

On dit que l'automate (kO, I, cfp) de Miedwiediew est I'lmage de
I'automate (A%, I, S”) de Miedviediew par 1'homomorphisme fort h si
(1) b : Al >A27

(2) A .I-Ik a ,X) existe > <f2_(b(au), X) existe j;
(3) A («tpx) existe > ~(hfsc,) , x) = (@al,x)y) j

(A) A (tf-Ca-.x) existe -gﬂ%&]rj (aj =auet(L(a”™,x) existe).

abn(A)xex O

On sait ([1] p.52) que les oonditions (1),(2) et (3* ne doivent
pas impliquer (4), o'est-4-dire |'homomorphisme ne doit pas étre en meét;
temps fort.

On peut aussi donner facilement un exemple qui montre que l'appli-
cation h, remplissant les conditions (1) et (4), ne doit pas remplir
la condition (2) (la condition (3) implique évidemment (2)) , méne si
I'application h est une bisection. Sn effet, considérons 1' automate
donné par le graphe suivant:

X X X

c'est-a-dire prenons pour A lIl'ensemble des nombres entiers et posons
I ={x} et <f(a,x)= a+ 1 pour a” -1 (l'automate e3t,et doit étre,
incomplet). L' application h(a) = a + 1 est wune bisection de A a A
remplissant la condition ) («f1 = d2), qui ne remplit pas la condition
(2) (pour a1l » -1).
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Il est a remarques que la situation citée ci-dessus ne peut pas se
passer si l'ensemble A des états de l'automate est fini. La proposi-
tion suivante est vraie:

Si l'application h de I'ensemble A fini des états de l'automate

(A, X, &) de Miedwiediew incomplet sur le méme ensemble A, c'est-a

-dire une bisection de A, remplit la condition (4) ( avec = =9
dans ce cas elle doit remplir aussi la condition (2)(aussi avec cTl=<f2=rf).
Supposons, pour la démonstration par l'absurde, qu'il existe un é-

tat 4 de A et un x de X tels que <f(a,x) existe et tf(h( a), x)
n'existe pas et désignons par A l'ensemble de tous les états a de A=b(A)
pour lesquels il existe <f(a,x). Il existe d'apres (4), pour chaque a
de A, au moins un élément a de A tel que h\a)= a et tf(a,x) exi-
ste. La fonction h-1 inverse a la fonction h applique I'élément ade
A a I'élément a ci-dessus. On voit donc que

h-1 : A—M

et de plus la fonction h-1 est inversible. Les ensembles 1 et HXI)Ci
ont donc la méme puissance. De plus h (A_)/ A puisque a€A et
I1€Eh“1(A) (la supposition que 4 6 h~1(1) nous donnerait h(a) £ A ce
qui est impossible puisque cf(h(a),x) n'existe pas). Il en résulte que
I'ensemble A, et de plus l'ensemble AD A, sont infinis.

Remarquons que la proposition pour les deux automates analogue a
celle démontrée plus haut, n'est pas exacte. En effet, posons A”= 17=
={a}, X ={x}, £](a,x)= a, (fgfa.x) n'existe pas, hCa)= a. Dans ce
cas nous avons (4), mais la condition (2) n'a pas lieu.

Les conditions (2) et (4) étant dualistes, on peut donc donner I'im-
plication analogue de (2) a (4) Il en résulte en particulier que chaque
automorphisme de l'automate de Miedwiediew incomplet dont l'ensemble
des états est fini, doit étre fort.
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